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Получено интегральное представление резольвенты оператора обобщенного диф- 
[©.®) 
ференцирования, коэффициенты порождающей функции 4(<):= —. рт+1” 
п=0 
КОТОРОГО ЯВЛЯЮТСЯ МНОГОЧЛЕНОМ СВОЕГО Номера. 
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Фиксируем многочлен 
5 
А 
р(х) = ах ва" +...+а, = У —^х(х-1...(х-+1, 
К! 
где м0 #0, а. ЕС. УКЕМ, р(К)=0, А, - разделенная разность, по- 


строенная по узлам 0,1,...,К и значениям р(О),... р(К). Очевидно, ДА, =а,, 
А. = 5!а. Определим оператор обобщенного дифференцирования 
Гельфонда — Леонтьева на пространстве многочленов по правилу 
=" = р(и)="', пЕМ, [=0. 

ЛЕММА. Пусть функция У(<) голоморфна в односвязной области 

0 
СсСиОЕС. Тогда У‹еС [ру[э=а, в 2 У). 
< = 


Предполагая ДР расширяющимся до линейного непрерывного опе- 
ратора в пространстве Н(С’)) голомофных в С’ функций с топологией рав- 


номерной сходимости на компактах, найдем ядро этого оператора. Соглас- 
но [1], для Ос шЕС сс 


: м | 
| ти И | о 


[=0 





=. ()=рт)"", [Р®=ю(@)=0! 


откуда 


: ы ть 
К, =) = >. = нд 
ПЕ . 


п=1 \ К=0 








со 5 [е) ее со (К) К 
Руни = в [5 | - 0 +У А5 
ПЕ К= “° И=Ё п=0 


ЕЯ 1-5 ВЕ с 
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Поэтому 


К(Е, <) = 





со АЕ = 
=. Ро КЕ" 
к = 1 (— <) 
откуда 


[25] [в [= 





+У к< же ей У(&)-— О кет. 
Ира) Е (2-0) < РЕ“ 

В случае а, =0 имеем представление, полученное другим способом 
в работе [2]. 

ТЕОРЕМА. /7усть С есть звездная относительно нуля область. То- 


гда общее решение линейного операторного уравнения первого порядка в 
Н(С) 





Ву-лу=Л (1) 
ИМЕет ВИД 
В 2 К; 
Сел) +— |. а рии а-и] Па Га ли, з)аи ...ди, 
у 0-0 (А 0 К= 
где е(<) = —— е(0):=1; #2,...4, - вум р®); 


„о РФ... Р(®) 
Кед,...,Вей, <1. 


Пусть У а" есть какое-либо решение в Н(С) уравнения 
К=0 


(1). 


Подставляя его в и и используя лемму, получаем 
оо оо оо 
пт 
о рые азы" Уи = 
ПЕ п=0 п=0 
5-Е и-1 оо со 
п п 
> а ‚зная +». >С п! | Ун< "+ У УС! п-1 У: -У луна = : 
п=0 п=0 


п=0 \ К= ПЕ \ КЕ 





о. коэффициенты при одинаковых степенях < в правой 
и левой частях последнего равенства, получаем такую формулу для коэф- 
фициентов: 


Я” Уо Я. да ЯОЙ а Аа Е 





” ^ Ра)... р Ра)... р(т) РАО... р(т) рт-Пр(п) рт) 
Таким образом, 
о -(15)" о [ п-1 ь р [ее [ее ЕЙ 
- —_+ И =76(45)+ —_—_Е 
и. ро) и 0 мес (п) 
ее е) д 
=: сад У <) | ый 
= + Ла 2 РОО ое —. р: р т р 
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= у, (2) +у.(5), где у,(<):= уе(Я3) - общее решение уравнения 
Ру-лу=0, а у, (<) - частное решение (1) в окрестности х =0. Повтор- 
ный ряд абсолютно сходится в окрестности г = 0, и порядок суммирования 


менять можно. 
Проведем следующие преобразования в окрестности х=0, 


К! 


1 
воспользовавшись интегралом | и а 
(и-К-—4)...(и-—14) 


0 


К [.9) 
| о-мо. ам хи ...и7® У и Ме аи! ...аи, = 
40 к=0 





и 


т. т 


1 к |3 |3 
< ч Я {1 = и.) я» (1 = и; ) п-К-Л1 пк п 
ЕЕ ЕАН, ней. Лик |2 Чм,...Чм, = 
_ В; р. (к! - 


0 ”=0 








со И п й 1 1 

в 5[2 ]2 о [а- пои ии" За ьЩеы 
„0 0 -0\ 407 (Ко о 

ПО ИИ ЗИ ОИ 
0 40 50а (К! о 








= „ау: и. и ь ДН и-1 _ 
ти" т _Аы НТ 2 к... р-Т+т) > 
а + хх. и уе. 


о Р(К-+О...р(К+п) 
Решение у. (5) а благодаря интегральному представлению в 


звездную область (х. Резольвента оператора О в Н(С) 


я-а 


© у оо (К° 





|: 
ЗС (—и,).. а-и дит... ® (и ...и аи, ...ди,' 


ЗАМЕЧАНИЕ. Представление резольвенты для 5 =1,2 полу- 


чено первым автором данной статьи; представление в другой форме [3] 
для р(х) = х-1 и обобщение данного представления на общий случай 5 


получено вторым автором. 
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АЛ.ВКАТТЬНСНЕ\, АМ.МОВУНАКОУ 


ОМ ТНЕ ВЕЗОГУЕМТ ОЕ $ОМЕ СТА$$ 
ОЕ СЕМЕКАЕТ2ЕО ОТЕЕЕВЕМТТАЕ ОРЕКАТОВ. 


[п Че агёае 15 деп гергезета{Ноп о? {Пе гезо№ег\ (р — 11 ) Гог депега|- 


12еа АНегепца! орега{юог О МКИ депегайпта КАпсНоп 


[© 5 

4(<) =» р(и+1", РС<) Уи. п Фе расе оЁ ПоютогрЫюс Типс- 
п=0 к=0 

Воп$. 
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